Mr  ABIDI FARID 2A

Fiche 2 : Les suites géomeétrigues

0 Soient (un) et (vn) deux suites définies pour tout n de IN par :
[ U =7
Un+1 = 4l - 6

a Vn:LIn_z

a) Montrer que (v,,) est une suite géométrique.
b) Donner une écriture explicite de u,.

e Soit (un) une suite géométrique.
a) Montrer que pour tout n>0,0na: Un-1. Un+1 = U
b) Les nombres suivants sont-ils 3 termes consécutifs d'une suite géometrique :

i) 100, 360, et 1296
i) 42, 294, et 2056

e 6n_5n

On considere lasuite (u,) determe géneral u, =

2
Cadculer S= 2 ) 2

@) Montrer que chacune des suites stivantes est géométrique
et préciser saraison.

8 u,=(-6"" b) un=(-2)"3*™
4n
0 u,=-12 e u, =12 d =
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Mr  ABIDI FARID 2A

Fiche 2 : Les suites géometrigues

e Existe-t-il une suite géométrique (un) telle que:

Au=-17 & us=-2125
b)us=9 et us=729

Cus=-2 e uy=81

n

O soient (u,) e (v,) deux suites définies sur IN par ; unz(%) o vz

n

3
8

|

Onnote: Sh=uUp+u+..+Un et Th=Vo+Vi+..+vV,
a) Déterminer la nature des suites (u,) et (V).

b) Exprimer, en focntion de n, (S,) et (T,).
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Fiche 2 : Les suites géomeétriques

0 a) Pour tout ndeIN,ona: v,=u,-2
DONC: Vel =Une1-2 = (4un-6) -2 =4uy-8 =4(U-2) =4y,

Donc : (vn) est une suite geométrique deraison 4 et de premier termevo=Up-2=5.

b) De la question précédente, on déduit : Vn=5x 4" pour tout n de IN.
Or: Vn=Un-2 donc: Uh=Vn+2=5x4"+2

Soit : U,=5x2"+2

@ soit (u,) une suite géométrique de raison q non nulle.
u
a) Pour tout n>0, ona: Uy.1 = Tn et Upi=qu,

u
DONC: Upg . Upeg = —-

- QU d'ol : Upq X Upeg = U2

b)i) Ona: 100x 1296 = 129600 €t : 360° = 129 600
Donc ce sont hien trois termes consécutifs d'une suite géométrique.

i) Ona 42x 2056 = 86352 et 2942 =86 436

Donc 42, 294, et 2056 ne sont pas trois termes consécutifs d'une suite géométrique.
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Fiche 2 : Les suites géométriques

D'ou 2 :-E -1
uk-l 5
1 62 3 6n
Donc:S=-| [—|+|—]| + il + ..+ —) (1+1+1+ ... +1)
5

On remarque une somme des termes consecutifs d'une suite géométrique de premier terme

5 ederaison &
5 5
n
(]
5 6” 6n+1
D'ou : S= E.—-n: 6-1-(—) ‘Nn=— -n-6
5 1.8 5 5
5
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Fiche 2 : Les suites géométriques

a Ona: u, =(-6)°""

Donc Uy = (_6)3(n+1)+1 — (_6)3n+4 — (-6)3 - (_6)3n+1

Lasuite (u,) est donc géométrique de raison (- 6)° = -216.

b) Ona: u, =(-1)"x3m
Donc : Upy = (_1)n+1X 32(n+1)+1 — (_1)n+1x 32n+3 - (_1)n k3 32n+1
=-3%u =-9.u
n n

Lasuite (u,,) est donc géométrique de raison (-9) .

c) Ona: W, =-12 et Uy, =12

Donc : u, =(-1)™x12 .Onendéduit:upn; =(-)"*x12=-y,

Lasuite (u,,) est donc géométrique de raison (-1) -

4n
d) Ona: u, =
3n+1
n+l n
Donc u,=4_ - 44" _ 4y,
3n+2 3 3n+1 3

. . : 4
Lasuite (u,,) est donc géométrique de raison 5
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Fiche 2 : Les suites géomeétriques

6 Si (un) est une suite géométrique deraison g, alorsona: un+1 = Q. U, pour tout n.

a Ona:u;=-17 et u,=-2125

u
Or:u6:q3XU3 d'ou q3=u—6:125
3
Donc:q=5
u
Puis:uoz—3 = 17
q 125
b) Ona:u,=9 et u,=729
u8
Or: q'= =81 donc:q=3ou q=(-3)
4
. —_— U4
Et.uo—?
Ainsi : Siq:3,ona:u0:%:3
C c=_ 9 _
S|q—(-3),ona.uo—-§ =-3

Il existe donc deux suites géométriques répondant ala question :

U=3 ot U= -3
{ Un+1 = 3Un {Un+1:'3Un
c) Ona:us=-2etug=81
u 81 . . . 4 . L.
or: q'= u_9: -y impossiblecar 4 est pair et q° doit &re positif.

5

Donc il n'existe donc pas de suite géométrique répondant a la question.

Année scolair e 2008-09 © www.mathsecondaire.com page 6/7




Mr  ABIDI FARID 2A

Fiche 2 : Les suites géométrigues

a) Ona:pourtoutndelIN, u,

. e(3]
IR

D'ou (u,) est une suite géométrique deraison = et de premier terme u, = (

Donc: U, :(

an

IS

—_
I
=

2 n
_ 2 (2 2
b)Ona: S =u,+u +..+u —1+€+ = +..+ E)
n
1- %
5 5 . En
.2 -3 5
° 2
n
Deméme,ona: T =v,+Vv +..+V =1+§+ A - 3
1 n 8 8 8
n
-2
8 8 3n
= —— = —=|1-|7Z
1.3 5 8
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