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Géométrie analytique

1. Repere du plan

Déterminer un repere c’est :

» choisir un point O, qui sera appelé origine du repere

> 2 %2 . N %2
» choisir deux vecteurs non colinéaires iet j Le couple (i,j)est alors appelé base du repere (0,i,])

Trois cas se présentent :

Repere quelconque Repere orthogonal Repére orthonormé

o
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t

2 2 . 22 > > > >
1 et ] non colinéaires 1 et j orthogonaux i et j orthogonaux ET "1" = " ]" =1

2. Coordonnées de points et de vecteurs

Coordonnées d’un point dans ~ Coordonnées d’un vecteur ~ Coordonnées d’un vecteur Coordonnées du
un repere dans une base — milieu d’un segment
AB
axe des
ordonnées
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abcisses
M a pour coordonnées (X ; > < - =2 2 - 1 = =2
p . x5y | aa pour coordonnées AB = OB-0OA ol = E(OA +0B)
dans le repere (O,1,]) X — )
; NN (ou (x;y)) Le vecteur AB Le point I a pour coor-
OM = xi+yj y a pour coordonnées données dans le repere
x est I’abscisse de M 1 1 %2 22
B dans la base (i.]) : dans la base (i,j) : (O,1,)) :
y est son ordonnée 5 N N
— < : Xp +X
u=xi+yj. (XB—XA . = A"'B
I 2
Yg—YaA
_YatYB
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Propriétés des coordonnées de vecteurs
XI
y’

» Egalité de deux vecteurs : il = Vsietseulementsi x = x’ et y =y.

. >(X > %2
Soit les vecteurs u( ) et v( ) dans la base (i,j).
y

’

> > ) X+X 2=
> Somme de deux vecteurs: U +V a pour coordonnées ( ,| danslabase (i, j)
y+y

kx > 2
> Produit d’un vecteur par un nombre réel k : ki a pour coordonnées (k ) dans la base (i, j)
y

P > 5 S5 > P . .
> Colinéarité de deux vecteurs uet v: uet vsont colinéaires si et seulementsi xy —yx’ = Q

3. Vecteurs directeurs d’une droite - Parallélisme de
deux droites

3.1 V ecteurs directeurs d’une droite
Définition

—
Dire que i = CD est un vecteur directeur de la droite (A) signifie que {i est non nul et (A)
que les droites (A) et (CD) sont paralleles.

Remarque

—
» un vecteur directeur de la droite (AB) est le vecteur AB.

» une droite a une infinité de v ecteurs directeurs.

1
» une droite d’équation y = mx + p admet pour vecteur directeur le vecteur ﬁ( )
m

Exemples
» La droite (AB) a aussi pour vecteur directeur BA, 2AB -5AB... kABk € R,k#0).

>
» Dans un repere (O,i,j) la droite (AB) dont une équation est y = lx +1

2
1 -3
. > . . > 2 >
a pour vecteur directeur le vecteur | 1 | mais aussi les vecteurs 21 | =34a| 3]...
2 2
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Exemples
—  —> — —
»La droite (AB) a aussi pour vecteur directeur BA 2AB -5AB.. kABk € R,k=#0).

>3
» Dans un repere (O,i,]) la droite (AB) dont une équation est y = %x +1

-3
>

. > . . 5(2
a pour vecteur directeur le vecteur u mais aussi les vecteurs Zu(l) =30

3
2

N = =

3.2. Utilisation : parallélisme de deux droites

Deux droites sont paralleles si et seulement si un vecteur directeur de I’une est colinéaire a un vecteur
directeur de ’autre.

D’ou la droite (A) d’équation y = mx + p et la droite (A’) d’équation y = m’x + p’ sont paralleles si et seule-

. . 1 1 o
ment si leurs vecteurs directeurs ﬁ( ) et 3’( ,) sont colinéaires.
m m
All AN & m=m’.

Retenons:

Deux droites sont paralleéles si et seulement si leurs coefficients directeurs sont égaux.

4. Distance

23 >3
Dans cette partie, le repere (O,1,)) est nécessairement orthonormé, la base (i,j) est donc orthonormée.

N orme d’un vecteur

53
Soient & de coordonnées (x,y) et ¥ de coordonnées (x’,y’) dans la base (i,j).

%
%
la norme du vecteur 1 est : ”u” = Jx2 +y2

Distance de deux points

>3
Pour A et B deux points de coordonnées (x, ; y,) et (xg ; yg) dans le repere (O,i,))

AB = ||1Gi|| = J(XB—XA)2+(yB_yA)2
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