Mr  ABIDI FARID 4

- limites & continuité

a Cdculer leslimites suivantes :

) X- 2 X3 N, 3
lim —2\/_ Ilm—x 23X 2 |im—1+X 1
x@4  X"-5x+4 ®-2 w4 X® 0 X
o+ x-1 sinx-sinE
im— [im 4
®1 X-1 p

p
X® 7 COSX - cosz

x?-1

e 1. Soit f lafonction définie sur IR{1} par f(x) = m
X-

a) Tracer dans une repére du plan la courbe (C) représentative def.
Véifier par lecture graphique que f n'dmet pas de limiteen 1.
b) Cdculer leslimites droites et agauche en 1.

IX(x- 1)

2. Méme quedtion pour lafonctiong définie sur IR{1} par f(x) = 1

9 1. Soit f lafonction définie par f(x) = X- iz . On désigne par Cf la coure représentative de f
X
dansun reperedu plan. Déterminer les asymptotes a Cf .

2. Méme question pour lafonction f Soit f lafonction définie par f(x) = \/xz -1

Q 1. Peut - on prolonger par continuité en O lafonction f définie par : f(x) = sz . ?
X - 2% - X+2 5
X

2. Peut - on prolonger par continuité en 1 et en (-1) lafonction f définie par : f(x) =
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Jx-2 _ Jx-2 _ 1
- 5x+4 - (Jx- 2)(Vx+2)(x-1) (Vx+2)(x- 1)
donc Ilmﬁzlim 1 _1

®4 X - 5x+4 X®4(\/§+2)(x-1) 12

3 2 _ 12 3 Y
X 3x+2:(x+2)(x 2x+]):(x 1 done Iimx 23x+2:“m(x 1 :_g
X2 -4 (x- 2)(x+2) X- 2 ®-2  x x4 x®-2 x- 2 4
Arx-1 (ViEx-g(Viex+n)
X x(\/1+ X +1) x(\/1+ X +1) (\/1— + X +1)
X® 0 X x®0(\/m+1) 2
|imwz|imwznmx2+1:2
x® 1 X_l x® 1 X'l x® 1
smx-sinB
-4
. . _b . (B p
sinx- sin™ X4 5'”(4) 005(4)
lim I;1—|irp . = o= > =-1
xo2 _ P xel B $odl cos'( = -sinf =
7 COSX cos4 7 cosX- Cos (4) (4)
_b
X

1. 8 Lacourbe (C) def présente un saut en 1 donc lafonction n‘'admet pas de limite en 1.

Voir figure page 3.
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. o X1 (X- D(x+D)
b) I>!®rr1]' f(X) - |>!®n1]' |X- ]_I I>!®n3' 1- X
x*-1 . (x-1)(x+1)

lim_f(x) = lim =lim
x® 1+ ®) x®1+|x_1| @it ox-1

=lim- (x+1)=-2
x® 17

=lim (x+1) =2
x® 1t

2.8 Lacourbe (C') deg présente un saut en 1 donc la fonction n'admet pas de limite en 1.

Voir figure page 4.
b) lim f(x):“mx(x-l) —limx=1 lim f(x):limM:Iim- x=-1
x® 1+ wit X-1 et ®1 ®1m x-1  er
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Cl

a) E, =R eona:limf(x)=-¥ doncladroite desordnnées est awmptoteveﬁicdeacf.
x® 0

1
De plus f(x):x-7 U f(x)-le_

X2

1 e o
Comme |m“m - D? =0 doncladroited équationy = x est asymptote oblique a C,.
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b) E, =]-¥;-JU[L+¥[etona

Ilmf(x) +¥ e |lim ﬂ—llm“ 1—I|m _—Ilm‘/l-—

X® +¥ X® +¥ X® +¥ X® +¥ X® +¥
(«/xz-l- x)(«/x2-1+x) 1
puis lim f (x)- x = lim4/x*-1 - x=lim =lim 0
X® +¥ X® +¥ X® +¥ \/X2 - 1+x X® +¥ ‘\/XZ - 1+x

d'ou ladroite déquation y = X est asymptote oblique a C

XI('iar_rg‘f(x):ﬂé et X'_ f(x) =lim “ -1 = lim U 7 nl ,/ izz-l

T x®-¥ X® - ¥
(\/xz-l- x)( 1+x) 1
puis lim f (X)+x=lim/x*-1 +x=lim ———=0
X® - ¥ X® - ¥

xe-¥ X -1- x \/xz- 1-x

donc la droite d'équation y=-x est asymptote oblique a Cf.

, . X , 1 . . X , 1
= = = lim f(x) =lim =1lim =1
O Im f09= i s limes = i =im =i

donc f ne peut étre prolongée par continuité en 0

X - 2% - X+2 :“m(x- (X - x- 2)

2. limf(x)=lim :Iim2+x- X =2
x® 1 x® 1 1- X x® 1 1- X
3.2%%- x+2 + - X+
lim f (x) = lim 22X~ X (X DX X+2) _ iy ace2=6
x® -1 x®-1 1+ x x® 1+ X x® -1

donc on peut prolonger f par continuitéen 1 eten -1 etona:

ig=f(x) ,sdxl R-{-13
! gD =2
I g(-)=6
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