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Fiche : Congruence

aM

Définition
Soit un naturel n>2,aet b deux entiersreatifs.

Ondit que a est congrua b modulo n s et seulement si a-b est un multiple de n.

On note: a=b (mod n)

Théoreme

Soit un naturel n>2 , aetr deux entiersrelatifs.

aest congrua r modulo n s et seulement si r est le reste deladivision euclidienne de apar n

Propriétés
Soit un naturel n>2. a, b et c sont trois entiers relatifs.

» a=b(mod n) < b=a (mod n)

» a=0(mod n) < n divise a

# Si a=b (modn) etb=c (modn) alors a=c (mod n)

Régles de calcul

» Soitunnaturel n>2; a b, c et d quatre entiersrelatifs

Si as=b (modn) e c=d (mod n)

dors a+c=b+d (modn), a-c=b-d (modn) , ac=bd (mod n)

»~ Soitun naturel n>2; a et b deux entiersrelatifstel que a=b (mod n) .
Pour tout entier relatif k, a+k=b+k (mod n) , a—~k=b-k (mod n), ka=kb (mod n)

Pour toutentiernaturel p, a® =bP (mod n)
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